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'

讲
!

圆锥曲线的综合问题

年份 卷别 题号 考查内容 命题规律

!"#$

全国卷
!

!#

圆的方程的求解问题!圆锥曲线中的定点定值类问题

全国卷
"

!"

求椭圆的离心率"以及椭圆中定点问题

全国卷
#

!#

圆锥曲线中的定点问题和圆的方程

!"#&

全国卷
!

!"

直线与抛物线相交"角度转化证明

全国卷
"

!"

抛物线与直线和圆的综合

全国卷
#

!"

直线与椭圆相交"长度转化

!"#%

全国卷
!

#!

与椭圆有关的范围

!"

直线与抛物线相交

全国卷
"

!"

直线与椭圆相交"轨迹与过定点问题

圆锥曲线的综合问题通

常是高考数学的重点和

难点"一般多以中档偏

难或难题出现
!

其主要

题型有,求动点轨迹问

题!求参数取值范围问

题!求最值的问题!有关

定值!定点的证明问题!

存在探索类问题等等
!

经常与向量!三角函数!

方程!不等式等知识结

合在一起
!

#!

圆锥曲线的综合问题一般以直线和圆锥曲线的位

置关系为载体"以参数处理为核心"考查范围!最值问题"

定点!定值问题"探索性问题
!

!!

试题解答往往要综合应用函数与方程!数形结合!

分类讨论等多种思想方法"对计算能力也有较高要求"难

度较大
!

探究一
!

轨迹问题

例
!
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'"若动点
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"求动点
5

的轨迹
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的方程#
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'已知两个定圆
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和
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"它们的半径分别是
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和
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"且
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()!

动圆
#

与圆
<

#

内切"又与圆
<

!

外切"

建立适当的坐标系"求动圆圆心
#

的轨迹方程"并说明

轨迹是何种曲线#

&

'

'已知长为 槡#2 !

的线段
%'

的两个端点
%

!

'

分

别在
&

轴!

*

轴上滑动"

5

是
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上一点"且 =>>

%5(

槡!
!

=>>

5'

"

求点
5

的轨迹
4

的方程
!
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专题五
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解析几何



探究二
!

最值与范围问题

例
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的左!右焦点"点
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在椭圆上运动"则
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的最大值是 &
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上

的动点"则 #
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的最小值为
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'与双曲线
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'有相同的焦点
D

#

"

D

!

"点
5

是两曲线的一个公共点"且
5D

#

4

5D

!

"

G

#

"

G

!

分别是两曲

线
4

#
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的离心率"则
$G

!

#

2G

!
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的最小值是 &
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'已知点
5

是抛物线
*

!

()&

上的一点"过
5

作直

线
&(1!

的垂线"垂足为
E

"直线
?

经过原点"由
?

上的

一点
;

向圆
4

,&

&2*

'

!
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&

*

1'
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(!

引两条切线"分别

切圆
4

于
#

"

$

两点"且
<

#;$

为直角三角形"则
&
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2
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5E
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的最小值是
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'已知双曲线&
!

*
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(#

的焦点是椭圆
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'的顶点"且椭圆与双曲线的离心率互为

倒数
!

&
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'求椭圆
4

的方程#

&

+

'设动点
#

"

$

在椭圆
4

上"且
&

#$

&

(

槡) '

'

"记

直线
#$

在
*

轴上的截距为
/

"求
/

的最大值
!

*小结+涉及到圆锥曲线上动点的距离最值问题"注

意其$范围%即坐标的取值范围这一隐含条件
!

解决圆锥

曲线的最值与范围问题常见的解法有两种,几何法和代

数法
!

若题目的条件和结论能明显体现几何特征和意义"

则考虑利用图形性质来解决"这就是几何法
!

若题目的条

件和结论能体现一种明确的函数关系"则可首先建立起

目标函数"再求这个函数的最值"这就是代数法
!

圆锥曲线上的点到直线的距离问题的处理方法,

&

#

'直接用点到直线的距离公式#

&

!

'转化为与已知直线平行的切线问题#

&

'

'利用参数方程
!

探究三
!

定点与定值问题

例
#

&

#

'设
D

为抛物线
*

!

()&

的焦点"
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'
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为该抛物
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'已知点
'
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"

"

'"设不垂直于
&

轴的直线
?

与抛

物线
*

!

(&&

交于不同的两点
5

"

;

"若
&

轴是
?

5';

的

角平分线"则直线
?

过定点
!!!!

!

&

'

'如图"已知椭圆
4

的中心在原点"焦点在
&

轴上"

离心率
G(

槡!
!

"

D

是右焦点"

%

是右顶点"

'

是椭圆上一

点"

'D

4

&

轴"

&

'D

&

(

槡!
!

!

&

*

'求椭圆
4

的方程#

&

+

'设直线
?

,

&(.

*

2

#

是椭圆
4

的一条切线"点

#

& 槡1 !

"

*

#

'"点
$

&槡!"

*

!

'是切线
?

上两个点"证明,当
.

"

#

变化时"以
#$

为直径的圆过
&

轴上的定点"并求出定

点坐标
!
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'过点
5
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'作抛物线
4

,
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的两条切线"

切点分别为
%
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'证明,

&
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*

#

*

!

为定值#

&

+

'记
<

5%'

的外接圆的圆心为点
#

"点
D

是抛物

线
4

的焦点"对任意实数
)

"试判断以
5#

为直径的圆是

否恒过点
D

4 并说明理由
!

*小结+

#!

动线过定点问题的两大类型及解法

&

#

'动直线
?

过定点问题"解法,设动直线方程&斜率

存在'为
*

(8&2.

"由题设条件将
.

用
8

表示为
.(/8

"得

*

(8

&

&2/

'"故动直线过定点&

1/

"

"

'#

&

!

'动曲线
4

过定点问题"解法,引入参变量建立曲

线
4

的方程"再根据其对参变量恒成立"令其系数等于

零"得出定点
!

!!

求解定值问题的两大途径

&

#

'由特例得出一个值&此值一般就是定值'

=

证明定值,将问题转化为证明待证式与参

数&某些变量'无关

&

!

'先将式子用动点坐标或动线中的参数表示"再利

用其满足的约束条件使其绝对值相等的正负项抵消或分

子!分母约分得定值
!

探究四
!

存在探索性问题

例
$

&

#

'已知椭圆
F

的中心在坐标原点"长轴在
&

轴上"

离心率为槡'
!

"两个焦点分别为
D
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和
D

!

"椭圆
F

上一点到
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#

和
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的距离之和为
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圆
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'的圆心为点
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'求椭圆
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的方程#
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'求
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#

D
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的面积#

&
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'问是否存在圆
4

8

包围椭圆
F

4 请说明理由
!
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专题五
!

解析几何
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'设
#

为曲线
4

上任意一点"

D

&

#

"
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'为定点"已知

点
#

到直线
&()

的距离等于
!
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&

*

'求曲线
4

的方程#

&

+

'设直线
?

是圆
&

!

2

*

!
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的任意一条切线"且与

曲线
4

相交于
%

!

'

两点"

<

为坐标原点
!

试推断是否存

在直线
?

"使 =>>
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/
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4 若存在"求出直线
?

的方程#若

不存在"请说明理由
!
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'如图"椭圆
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'在短轴
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'求椭圆
7

的方程#

&
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'设
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为坐标原点"过点
5

的动直线与椭圆交于
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"使得 =>>
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为

定值4 若存在"求
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的值#若不存在"请说明理由
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