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年份 卷别 题号 考查内容 命题规律

!"#$

全国卷
!

#)

"

#&

等差!等比的基本运算

全国卷
"

#&

等差!等比的基本运算

全国卷
#

+

"

#)

等差!等比的基本运算

!"#&

全国卷
!

#%

数列特殊项!等比数列的证明及通项公式

全国卷
"

#%

等差数列通项公式及前
(

项和的最值

全国卷
#

#%

等比数列通项公式及前
(

项和

!"#%

全国卷
!

#%

等比数列通项公式及等差数列的证明

全国卷
"

#%

等差!等比数列的通项公式及前
(

项和

全国卷
#

#%

通项公式及裂项求和

等差与等比数列的概念!

基本性质!简单运算及证

明方法
!

#!

深刻理解等差数列和等比数列的基本概念!性质"

熟练掌握这两种数列常用的判定!证明方法"这类问题经

常出现在以递推数列为背景的试题第&

#

'问中
!

!!

能正确使用等差&比'数列的定义!性质是掌握好

本节考点的关键
!

解题时应从基础着笔"首先要熟练掌握

等差数列!等比数列的相关性质及公式"然后要熟悉它们

的灵活变形"善用技巧"减少运算量"这是迅速!准确解题

的关键
!

运用方程的思想解答等差&比'数列计算问题是

常见题型"解决此类问题需要抓住基本量
)

#

!

0

&或
,

'"掌

握好设取未知数!列出方程!解方程三个环节"常通过$设

而不求"整体代入%来简化运算
!

探究一
!

等差&比'数列的基本量的计算

例
!

&

#

'已知(

)

(

)是公差为
#

的等差数列"

1

(

为(

)

(

)的

前
(

项和"若
1

&

()1

)

"则
)

#"

(

&

!!

'

,-

#%

!

.-

#$

!

/-#" 0-#!

&

!

'记
1

(

为等差数列(

)

(

)的前
(

项和
!

若
)

)

2)

*

(

!)

"

1

+

()&

"则(

)

(

)的公差为 &

!!

'

,-# .-! /-) 0-&

&

'

'已知数列(

)

(

)是递增的等比数列"

)

#

2)

)

($

"

)

!

)

'

(&

"则数列(

)

(

)的前
(

项和等于
!!!!!

!

*小结+对于等差&比'数列有关计算问题主要围绕等

差&比'数列的通项公式和前
(

项和公式"在两个公式中

共五个量
)

#

!

0

&或
,

'!

(

!

)

(

!

1

(

"已知其中三个量可求出剩

余的量"而
)

#

与
0

&或
,

'是最基本的"由它们可以确定等

差&比'数列的通项公式和前
(

项和公式
!

探究二
!

等差&比'数列的判定与证明

例
"

&

#

'已知数列(

)

(

)中"

)

#

(

'

*

"

)

(

(!1

#

)

(1#

&

(

(

!

"

(

+

$

8

'"数列(

9

(

)满足
9

(

(

#

)

(

1#

&

(

+

$

8

'

!

&

*

'求证,数列(

9

(

)是等差数列#

&

+

'求数列(

)

(

)的通项公式
!

&%

专题三
!
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!!

&

!

'已知数列(

)

(

)满足
)

#

(#

"

()

(2#

(!

&

(2#

'

)

(

!

设

9

(

(

)

(

(

!

&

*

'求
9

#

"

9

!

"

9

'

#

&

+

'判断数列(

9

(

)是否为等比数列"并说明理由#

&

,

'求(

)

(

)的通项公式
!

*小结+

#!

等差!等比数列的判定方法,

&

#

'定义法,

)

(2#

1)

(

(0

&

0

为常数'

:

(

)

(

)是等差

数列#

)

(2#

)

(

(

,

&

,

为非零常数'

:

(

)

(

)是等比数列
!

&

!

'利用中项法,

!)

(2#

()

(

2)

(2!

&

(

+

$

8

'

:

(

)

(

)是

等差数列#

)

!

(2#

()

(

"

)

(2!

&

(

+

$

8

'

:

(

)

(

)是等比数列&注意等

比数列中
)

(

-

"

"

,-

"

'

!

&

'

'通项公式法,

)

(

(

+

(29

&

+

"

9

为常数'

:

(

)

(

)是等

差数列#

)

(

(:

,

(

&

:

"

,

为非零常数'

:

(

)

(

)是等比数列
!

&

)

'前
(

项和公式法,

1

(

(%(

!

2'(

&

%

"

'

为常数'

:

(

)

(

)是等差数列#

1

(

(/

,

(

1/

&

/

为常数且
/

-

"

"

,-

"

"

#

'

:

(

)

(

)是等

比数列
!

&

*

'若判断一个数列既不是等差数列又不是等比数

列"只需用
)

#

"

)

!

"

)

'

#验证即可
!

!!

等差!等比数列的证明方法,

证明一个数列为等差&比'数列常用定义法与等差

&比'中项法"其他方法只用于选择题!填空题中的判定#

若证明某数列不是等差&比'数列"则只要证明存在连续

三项不成等差&比'数列即可
!

探究三
!

等差&比'数列的性质应用

例
#

&

#

'&

*

'设数列(

)

(

)"(

9

(

)都是等差数列
!

若
)

#

29

#

(%

"

)

'

29

'

(!#

"则
)

*

29

*

(

!!!!

#

&

+

'若一个等差数列的前
)

项和为
'+

"后
)

项和为

#!)

"且所有项的和为
%&"

"则这个数列的项数为
!!!!

!

&

!

'&

*

'已知等比数列(

)

(

)中"

)

(

0

"

"&

!)

)

2)

!

2)

+

'

)

)

('+

"则
)

'

2)

*

(

!!!!

#

&

+

'设等比数列
)

( )

(

的前
(

项和为
1

(

"已知
1

'

(&

"

1

+

(%

"则
)

%

2)

&

2)

$

(

!!!

!

*小结+

#!

等差数列下标和性质,若
+

2

,

(/2(

&

/

"

(

"

+

"

,+

$

8

'"则
)

+

2)

,

()

/

2)

(

!

!!

等比数列下标积性质,若
/2((

+

2

,

&

/

"

(

"

+

"

,

+

$

8

'"则
)

/

"

)

(

()

+

"

)

,

!

在等比数列中"若
1

(

-

"

"则
1

(

"

1

!(

11

(

"

1

'(

11

!(

成

等比数列#等比数列有很多子数列仍是等比数列"但其前

提条件是
1

(

-

"!

探究四
!

等差数列中的最值

例
$

&

#

'等差数列(

)

(

)的前
(

项和为
1

(

"已知
)

#

(#'

"

1

'

(1

##

"当
1

(

最大时"

(

的值是 &

!!

'

,-* .-+ /-% 0-&

&

!

'等差数列
)

( )

(

中"已知
)

%

0

"

"

)

'

2)

$

'

"

"则

)

( )

(

的前
(

项和
1

(

的最小值为 &

!!

'

,-1

)

.-1

*

/-1

+

0-1

%

*小结+求等差数列前
(

项和的最值的常用方法,

&

#

'利用等差数列的单调性"求出其正负转折项"便

可求得和的最值#

&

!

'将等差数列的前
(

项和
1

(

(%(

!

2'(

&

%

"

'

为常

数'看作二次函数"根据二次函数的性质求最值
!

'%
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探究五
!

等差&比'数列的综合应用

例
%

已知
)

( )

(

是以
)

为首项"

,

为公比的等比数列"

1

(

为它的前
(

项和
!

&

#

'当
1

#

!

1

'

!

1

)

成等差数列时"求
,

的值#

&

!

'当
1

/

!

1

(

!

1

?

成等差数列时"求证,对任意自然数

8

"

)

/28

!

)

(28

!

)

?28

也成等差数列
!

例
&

已知
)

#

"

)

!

"

)

'

"

)

)

成等比数列"且
)

#

2)

!

2)

'

2)

)

(

34

&

)

#

2)

!

2)

'

'

!

若
)

#

0

#

"则 &

!!

'

,!)

#

'

)

'

"

)

!

'

)

)

.!)

#

0

)

'

"

)

!

'

)

)

/!)

#

'

)

'

"

)

!

0

)

)

0!)

#

0

)

'

"

)

!

0

)

)

*小结+在等差数列与等比数列的综合问题中"特别

要注意它们的区别"避免用错公式#方程思想的应用往往

是破题的关键#等差数列!等比数列的综合问题解题关键

仍然是$基本量%方法"先通过方程或者方程组求出数列

的基本量"再解决后续问题
!

#!

&

!"#$

"全国卷
!

'记
1

(

为等差数列(

)

(

)的前
(

项和"

已知
1

$

(1)

*

!

&

#

'若
)

'

()

"求(

)

(

)的通项公式#

&

!

'若
)

#

0

"

"求使得
1

(

(

)

(

的
(

的取值范围
!

!!

&

!"#$

"全国卷
"

'已知(

)

(

)是各项均为正数的等比数

列"

)

#

(!

"

)

'

(!)

!

2#+!

&

#

'求(

)

(

)的通项公式#

&

!

'设
9

(

(37

:

!

)

(

"求数列(

9

(

)的前
(

项和
!

温馨提示,请完成考点限时训练&七'

?

#!"

(%

专题三
!

数
!!
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第
%

讲
!

数列通项与求和

#!

牢固掌握等差数列和等比数列的递推公式和通项

公式"熟悉以递推公式求通项公式的六种方法&观察法!

构造法!猜归法!累加法!累积法!待定系数法'为依托"掌

握常见的递推数列的解题方法
!

对于既非等差又非等比

的数列要综合运用观察!归纳!猜想!证明等方法进行研

究"要善于将其转化为特殊数列
!

!!

对于数列求和部分的复习要注意以下几点,

$

熟

练掌握等差数列!等比数列的求和公式及其变形公式"这

是数列求和的基础#

%

掌握好分组!裂项!错位相减!倒序

相加法这几种重要的求和方法"特别要掌握好裂项与错

位相减求和的方法"这是高考考查的重点#

&

掌握一些与

数列求和有关的综合问题的解决方法"如求数列前
(

项

和的最值"研究前
(

项和所满足的不等式等
!

探究一
!

由
1

(

与
)

(

的关系式求
)

(

例
!

&

#

'已知数列(

)

(

)的前
(

项和为
1

(

(

#

)

(

!

2

!

'

(2

'

"则数列(

)

(

)的通项公式
)

(

(

!!!!!!!!

!

&

!

'设
1

(

是数列(

)

(

)的前
(

项和"且
)

#

(1#

"

)

(2#

(

1

(

1

(2#

"则
1

(

(

!!!!

!

&

'

'已知数列(

)

(

)"(

9

(

)满足,

)

#

9

#

2)

!

9

!

2)

'

9

'

2

5

2)

(

9

(

(

&

(1#

'/

!

(2#

2!

&

(

+

$

8

'"若(

9

(

)是首项为
#

"公

比为
!

的等比数列"则数列(

)

(

)的通项公式是
!!!!

!

*小结+

1

(

与
)

(

关系问题的求解思路

根据所求结果的不同要求"将问题向不同的两个方

向转化,

&

#

'利用
)

(

(1

(

11

(1#

&

(

(

!

'转化为只含
1

(

"

1

(1#

的

关系式"再求解#

&

!

'利用
1

(

11

(1#

()

(

&

(

(

!

'转化为只含
)

(

"

)

(1#

的

关系式"再求解
!

解题时要注意变量的取值范围"且注意检验特殊情

况是否成立
!

探究二
!

由
)

(

与
)

(2#

的递推关系式求
)

(

例
"

在数列(

)

(

)中"

&

#

'若
)

#

(!

"

)

(2#

()

(

2'(2!

"则数列(

)

(

)的通项公

式
)

(

(

!!!!

#

&

!

'若
)

#

(#

"

()

(1#

(

&

(2#

'

)

(

&

(

(

!

'"则数列(

)

(

)的

通项公式
)

(

(

!!!!

!

*小结+

#!

形如
)

(2#

()

(

2

-

&

(

'的递推关系式利用累

加法求通项公式"特别注意能消去多少项"保留多少项
!

!!

形如
)

(2#

()

(

"

-

&

(

'的递推关系式可化为)(2#

)

(

(

-

&

(

'的形式"可用累乘法"也可用
)

(

(

)

(

)

(1#

"

)

(1#

)

(1!

"#"

)

!

)

#

"

)

#

代入求出通项
!

探究三
!

数列的周期性问题

例
#

&

#

'在数列
)

( )

(

中"

)

#

(!

"

)

(

2)

(2#

(#

&

(

+

$

8

'"设

1

(

为数列(

)

(

)的前
(

项和"则
1

!"!"

1!1

!"#$

21

!"#&

的值为

&

!!

'

,-1# .-1!

/-1' 0-'

&

!

'数列
)

( )

(

的通项公式
)

(

((678

(

(

!

"其前
(

项和

为
1

(

"则
1

!"!"

(

!!!!

!

*小结+解决数列周期性问题的方法,先根据已知条

件求出数列的前几项"确定数列的周期"再根据周期性

求值
!

探究四
!

求数列的前
(

项和

例
$

&

#

'已知等差数列(

)

(

)中"

!)

!

2)

'

2)

*

(!"

"且前
#"

项和
1

#"

(#""!

&

*

'求数列(

)

(

)的通项公式#

&

+

'若
9

(

(

#

)

(

)

(2#

"求数列(

9

(

)的前
(

项和
B

(

!

)%
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!!

*小结+

#!

利用裂项相消法求和时"应注意抵消后并

不一定只剩下第一项和最后一项"也有可能前面剩两项"

后面也剩两项
!

!!

将通项公式裂项后"有时候需要调整前面的系数"

使裂开的两项之差和系数之积与原通项公式相等
!

&

!

'已知数列(

)

(

)的前
(

项和为
1

(

"数列 1

(

( )

(

是公

差为
#

的等差数列"且
)

!

('

"

)

'

(*!

&

*

'求数列(

)

(

)的通项公式#

&

+

'设
9

(

()

(

/

'

(

"求数列(

9

(

)的前
(

项和
B

(

!

*小结+

#!

一般地"如果数列(

)

(

)是等差数列"(

9

(

)是

等比数列"求数列(

)

(

"

9

(

)的前
(

项和时"可采用错位相

减法求和
!

!!

在写出$

1

(

%与$

,

1

(

%的表达式时应特别注意将两

式$错项对齐%以便下一步准确写出$

1

(

1

,

1

(

%的表达式
!

&

'

'求
894

!

#A2894

!

!A2894

!

'A2

5

2894

!

&$A

的值
!

*小结+数列求和的常用方法有,公式法!分组求和

法!倒序相加法!错位相减法!裂项相消法等"在选择方法

前分析数列的通项公式的结构特征"避免盲目套用!错用

求和方法
!

运用等比数列求和公式时"注意对公比是否等

于
#

进行讨论
!

本题主要使用了倒序相加法
!
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